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Θέματα τάξεων Γυμνασίου 

 
Πρόβλημα 1 
Να λύσετε στους πραγματικούς αριθμούς το σύστημα:  

� 𝑎𝑎 + 𝑏𝑏 + 𝑐𝑐 = 0
 𝑎𝑎𝑏𝑏3 + 𝑏𝑏𝑐𝑐3 + 𝑐𝑐𝑎𝑎3 = 0� .    

Πρόβλημα 2 
Σε τρίγωνο ΑΒΓ τα σημεία Μ, Ν είναι τα μέσα των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ, αντίστοιχα. 
Θεωρούμε δύο σημεία  Δ και Ε πάνω στο ευθύγραμμο τμήμα ΒΝ, έτσι ώστε ΓΔ ∥ ΜΕ 
και  ΒΔ < ΒΕ. Να αποδείξετε ότι: ΒΔ = 2 ∙ ΕΝ. 
 
Πρόβλημα 3 
Να βρείτε το πλήθος των ορθογωνίων παραλληλογράμμων που έχουν τις ακόλουθες 
ιδιότητες: 
(α)  Έχουν κορυφές σημεία (𝑥𝑥, 𝑦𝑦) του επιπέδου 𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂𝑂, με 𝑥𝑥, 𝑦𝑦 μη αρνητικούς    
         ακεραίους  και   𝑥𝑥 ≤ 8, 𝑦𝑦 ≤ 8. 
(β) Έχουν πλευρές παράλληλες στους άξονες. 
(γ) Έχουν εμβαδόν 𝐸𝐸 , με 30 < 𝐸𝐸 ≤ 40.  
 
Πρόβλημα 4 
Να προσδιορίσετε όλους τους θετικούς ακέραιους 𝛼𝛼, 𝛽𝛽, με 𝛼𝛼 > 1,  που είναι τέτοιοι 
ώστε ο 𝛽𝛽 είναι διαιρέτης του 𝛼𝛼 − 1 και ο 2𝛼𝛼 + 1 είναι διαιρέτης του 5𝛽𝛽 − 3. 

 
Να απαντήσετε και στα 4 προβλήματα 
Διάρκεια διαγωνισμού: 3 ώρες 
Κάθε πρόβλημα βαθμολογείται με 5 μονάδες                                                                              Καλή επιτυχία! 
 
 
 
 
 


